e Leis associativas: pV (qVr)=(pVqVrepA(gAT)=(pAg) AT
e Leis distributivas: p/A(qVr) = (pAq)V(pAr) e pV(gATr) = (pVq)A(pVr)

e Regra da bicondicional: p < q=(p — q) A (q — p)
3.6 Conclusoes

A presente Unidade apresentou dois conceitos fundamentais para o estudo da
I6gica proposicional: consequéncia e equivaléncia l6gicas que definem a base
para a definicdo das regras de inferéncia. Na proxima unidade estudaremos um
pouco mais sobre algebra proposicional, ou seja, sobre como podemos manipu-
lar formulas para simplifica-las ou encontrar representagées logicamente equi-

valentes sem a necessidade da construcao de tabelas-verdade.

3.7 Estudos complementares

Para os interessados em se aprofundar mais no tema tratado nesta unidade,
recomendamos Souza (2008) e Nicoletti (2010). Os leitores poderao encontrar
uma gama de resultados tedricos bastante relevantes que necessitam de um

tratamento matematico mais formal e rigoroso.

3.8 Exercicios

1) Verifique se as seguintes consequéncias logicas séo validas:
a)(p—q),rA=q) = (p—7)
b) (=p = @)V (rA=q) = (p— 1)
¢)(p—a),(rA=q)=(p—r)
d)=(pVa) e (r—=—q)~qkE(pPA=q VT
e) (P AgAT) = (Fre —g), T (p) =T
p—=(aVr,pE(PAq)

9 (pAq)— (rAs),~(—p)qks
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hypkEmPVaApVrT)
p,~(~(p—4q) FqaV—q
Dpe(qVr),qkEp
K\p,(p/A\Nq) = 1,1 > -sE=q— s
)—p & (mqVor),rApEp
2) Mostre que as seguintes equivaléncias logicas sao validas:
a)~(—pVdq)=(pA—q)
b)pA(qVp)=p
c)ip—=g)AN(p—=1)=p—(qAT)
dp—qVp—-or)=p—-(qVrT)
e)(p—q)—=r=(pA-T)—>q
) ((pVa)A=(r—=s))=—((-pA—q) V(T Vs))
3) Considere a seguinte sentenca como verdadeira:

Se Maria for a escola, entdo Gabriel ou Paula irao, e se Maria nao for a

escola, entdo Paula e Rafael irdo.
a) Escreva a sentenca utilizando a linguagem da légica proposicional.

b) E possivel chegar a conclusdo de quem certamente ira & escola? (Tente
mostrar que ao menos uma das sentengas Paula vai a escola, Gabriel vai a

escola, Rafael vai a escola é consequéncia légica da sentenga dada).

c) Refaca o exercicio trocando o conectivo ou (entre Gabriel ou Paula) pelo

conectivo e. O que acontece nesse caso?
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